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ЦЕЛЫЕ ШЖЦИИ 

I.I2. ОБРАТНАЯ ЗАДАЧА НАИЛУЧШЕГО ПРИБЛИЖЕНИЯ 
ОГРАНИЧЕННЫХ РАВНОМЕРНО НЕПРЕРЫВНЫХ ФУНКЦИЙ ЦЕЛЫМИ ФУНКЦИЯМИ 

ЭКСПОНЕНЦИАЛЬНОГО ТИПА И ПРИМЫКАЮЩИЕ'ВОПРОСЫ 

Пусть Е - сепарабельяое бесконечномерное банахово прост
ранство; Е0

СЕ,, с Е а с . , . - цепочка конечномерных подпространств 
такая, что dUrv E =TV и U, Е„, плотно в Е • Для каждого 

, определим последовательность "уклонений" от подпрост
ранств Е л • 

(i(X,tv) = in|{||X-1 ij|:ij£Ef,J, n = 0J,2,.... . 

С.Н.Беряштейн [I] (см. также [2]) доказал, что какова бы ни была 
числовая последовательность [&п } п ^ 0 , CL№10 , найдется эле
мент X , &е.Е » такой, что 

<ka,-TiO = <ir», (ia.=0,l,2,...)-
Таково (положительное) решение обратной задачи наилучшего прибли
жения в случае сепарабельного пространства и конечномерных при
ближающих подпространств! Строго говоря, С.Н.Беряштейн рассматри
вал случай E = C[ft,o] ,.E№ - подпространство алгебраических по
линомов степени 4rv-1 ; однако, его решение воспроизводится без 
изменений в общем случае. 

Пусть теперь ВСЮ - банахово пространство всех ограничен
ных равномерно непрерывных функций, определенных на оси, с обыч
ной нормой; Be - е г о замкнутое подпространство, образованное це
лыми функциями (точнее, их сужениями на ось) экспоненциального 
типами . Как показал С.Н.Беряштейн [3 ] , многие факты теории 
наилучшего приближения непрерывных функций многочленами переносят
ся на случай приближения функций из ВСЮ функциями из В* 
(04б<.оо). 

Определим уклонения функции $ от В<$ : 
ACior)=in|{ l i f -§«^eB,]. 

При фиксированном j функция Л(£,еО удовлетворяет следующим 
условиям: I . A(* , f )>Alf ,6) щ я р ч б . 2.A(f,cO=Atf,C+0). 
3. tan, A (J, 6 ) ^ 0 . 
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ЗАДАЧА I . Пусть ограниченная функция 6*-»F(6) (Обб<.°°) 
удовлетворяет условиям 1-3. Найдется ли функция $, f е . В (JO , 
для которой к{$,б) = F(6) ? 

ЗАДАЧА 2. Если замкнуть в равномерной метрике объединение 
всех подпространств Вр ( р < б ) , то получим собственное под
пространство Вб-оСВв • Какова его коразмерность в В© ? 

ЗАДАЧА 3 . Пусть f - почти периодическая по Бору функция. 
Будет ли уклонение A ( J , 6 ) функцией чистых скачков? 

ЗАДАЧА 4. Пусть A(f ,б ) - функция чистых скачков. Будет ли 
f почти периодической? 

ЛИТЕРАТУРА 

1. Б е р н ш т е й н С.Н. Об обратной задаче теории наилуч
шего приближения непрерывных функций. - В кн. : Собр.соч.,т.2, 
М.. ЙЗД-во АН СССР, 1954, 292-294. 

2 . Н а т а н с о н И.П. Конструктивная теория функций, М.-Л., 
ГИТТЛ, 1949. 

3 . Б е р н ш т е й н С.Н. О наилучшем приближении непрерыв
ных функций на всей вещественной оси при помощи целых функций 
данной степени.- В кн. : Собр.соч., т . 2 , М., Изд-во АН СССР, 
1954, 371-395. 

М. И.КАДЕЦ СССР, 310000, Харьков, 
Харьковский институт инже
неров коммунального 
строительства 

267 


